BAI TOAN TONG HOP KIEN THUC

Bai tap 1: Cho A ABC c¢6 cac dudng cao BD va CE.Pudong thang DE cat duong tron
ngoai tiép tam gi4c tai hai diém M va N.

a) Chung minh: T giac BEDC nai tiép.
b) Chirng minh: DEA = ACB
¢) Chang minh: DE song song Vi tiép tuyén tai A cia dudng tron ngoai tiép tam giac.

d) Goi O 1a tAm duong tron ngoai tiép tam giac ABC. Chting minh: OA 1a phan giac cua
g6c MAN

e) Chang to: AM? = AE.AB.

Bai tap 2: Cho duong tron (O), duong kinh AC. Trén doan OC lay diém B va vé duong
tron (0), duong kinh BC. Goi M 14 trung diém cua doan AB. Tir M vé& day cung DE L
AB; DC cit dudng tron (O°) tai I.

a) Tu giac ADBE la hinh gi?

b) Chttng minh: T gidc DMBI noi tiép.

¢) Chung minh: Ba diém B; I; C thang hang va Ml = MD.
d) Chang minh: MC.DB = MI.DC.

e) Chung minh: MI 14 tiép tuyén cua duong tron (O).

Bai tap 3: Cho A ABC c6 goc A = 90°. Trén AC lay diém M sao cho AM < MC. V&
duong tron (0), dudng kinh CM. Puong thang BM cit (O) tai D. Kéo dai AD cat (O) tai
S.

a) Chung minh: Ta giac BADC ni tiép.
b) Ké BC cit (O) tai E. Chirng minh rang: MR la phan giac cia A AED.
c) Chirng minh: CA 1a phén giéc ctia géc BCS.

Bai tap 4: Cho A ABC c6 goc A = 90°. Trén canh AC lay diém M sao cho AM > MC.
Dung dudng tron (O) dudng kinh MC. Puong tron ndy cit BC tai E. Puong thang BM
cat (O) tai D va duong thang AD cit (O) tai S.

a) Ching minh: Tw giac ADCB noi tiép.

b) Chtng minh: ME la phan giac cia AED.

c) Ching minh: G6c ASM = ACD.

d) Chirng t6 ME la phéan gidc cua AED.

e) Ching minh: Ba dudng thang BA; EM; CD dong quy.



Bai tap 5: Cho tam giac ABC c6 3 goc nhon va AB < AC ndi tiép trong duong tron tam
0. Ké duong cao AD va duong kinh AA’. Goi E; F theo thir tu 1a chan duong vudng goc
ké tir B va C xubng duodng kinh AA’.

a) Chung minh: T giac AEDB noi tiép.

b) Chiing minh: DB.A’A = AD.A’C.

c) Chirng minh: DE 4 AC.

d) Goi M la trung diém BC. Chting minh: MD = ME = MF.

Bai tap 6: Bai tap 6: Cho tam giac ABC cd ba goc nhon nai tiép trong dudng tron (O).
Goi M la mot diém bat ky trén cung nho AC. Goi E va F lan luot 1a chan cac duong
vudng goc ké tir M dén BC va AC. Goi P la trung diém AB; Q 1a trung diém FE.

a) Chung minh: Ta giac MFEC noi tiép.

b) Ching minh: BM.EF = BA.EM.

c) Chaing minh: tam giac AMP —tam gidc FMQ.
d) Chang minh: Géc PQM 90°.

Bai tap 7: Cho (O) duong kinh BC. Lay diém A bat ky nam trén cung BC. Trén tia AC
liy diém D sao cho AB = AD. Dung hinh vuéng ABED; AE cit (O) tai diém thi hai F.
Tiép tuyén tai B cat duong thang DE tai G.

a) Chung minh: Ta giac BGDC nai tiép. Xac dinh tam | cua duong tron nay.

b) Chttng minh: Tam giac BFC vudng can va F 1 tAm dudng tron ngoai tiép tam giac
BCD.

¢) Chitng minh: T giac GEFB ni tiép.

d) Chiing to: C; F; G thang hang va G ciing ndm trén dudng tron ngoai tiép tam giac
BCD. C6 nhan xét gi vé | va F?

Bai tap 8: Cho [JABC c¢6 3 gdc nhon noi tiép trong duong tron (O). Tiép tuyén tai B va C
cua dudng tron cat nhau tai D. Tir D ké duong thang song song véi AB, dudng nay cit
duong tron ¢ E va F, cat AC & | (E nam trén cung nho BC).

a) Chung minh: Ta giac BDCO ni tiép.
b) Chitng minh: DC 2 = DE.DF.
¢) Chang minh: T giac DOIC noi tiép.
d) Ching t6 I 1a trung diém EF.

Bai tap 9: Cho duong tron (O), c6 day cung AB. Tir diém M bat ky trén cung AB (M
khac A va M khéc B). Ké day cung MN vubng goc vai AB tai H. Goi MQ 1a duong cao
cua tam giac MAN.

a) Chtng minh: 4 diém A; M; H; Q cling nam trén mot dudng tron.



b) Chieng minh: NQ.NA = NH.NM.
¢) Chang minh: MN la phén giac cua goc BMQ.

d) Ha doan thang MP vudng goc véi BN. Xac dinh vi tri cia M trén cung AB dé
MQ.AN+MP.BN c6 gié tri [6n nhat

Bai tap 10: Cho duong tron (O; R) va (I; r) tiép xdc ngoai tai A (R > r). Dung tiép tuyén
chung ngoai BC (B nim trén dudng tron (O) va C nam trén duong tron (1)). Tiép tuyén
BC cit tiép tuyén tai A cta hai duong tron ¢ E.

a) Chang minh tam giac ABC vuéng ¢ A.

b) Ké OE cit AB & N; IE cit AC tai F. Chitng minh: N; E; F; A cling nam trén mot
duong tron.

c) Chuang to rang: BC 2 = 4R.
d) Tinh dién tich tir giac BCIO theo R; r.

Bai tap 11: Trén hai canh goc vudng xOy lay hai diém A va B sao cho OA = OB. Mot
duong thang qua A cit OB tai M (M nam trén doan OB). Tur B ha duong vudng goc voi
AM tai H, cit AO kéo dai tai .

a) Chung minh: Ta giac OMHI nai tiép.

b) Tinh géc OMI .

c) Tu O vé duong vudng goc véi Bl tai K. Chirng minh: OK = KH.
d) Tim tap hop cac diém K khi M thay d6i trén OB.

Bai tap 12: Cho duong tron (O) duong kinh AB va day CD vudng goc vai AB tai F. Trén
cung BC ldy diém M. Néi A véi M cit CD tai E.

a) Chang minh: AM la phan giac ctia goc CMD.

b) Chang minh: Tu giac EFBM ni tiép.

c) Ching té: AC 2 = AE.AM.

d) Goi giao diém CB véi AM 1a N; MD véi AB Ia I. Chang minh: NI // CD.
e) Chtng minh: N 1a tam duong tron noi tiép tam giac CIM

Bai tap 13: Cho duong tron (O) va diém A nam ngoai duong tron. V& cac tiép tuyén
AB;AC va cat tuyén ADE. Goi H 14 trung diém DE.

a) Ching minh: A; B; H; O; C ciing nam trén 1 dudng tron.

b) Chitng minh: HA la phén gidc cua géc BHC.

¢) Goi I 1a giao diém cua BC va DE. Ching minh: AB2 = Al.AH.
d) Ké BH cat (0) & K. Chang minh: AE // CK.



Bai tap 14: Cho duong tron (0) duong kinh AB = 2R; xy la tiép tuyén véi (O) tai B. CD
1a 1 duong kinh bat ky. Goi giao diém cia AC; AD véi xy theo thi tu 1a M; N.

a) Chung minh: Ta gidc MCDN noi tiép.
b) Chitng to: AC.AM = AD.AN

¢) Goi I 1a tam dudng tron ngoai tiép tir giac MCDN va H 1a trung diém MN. Chung
minh: AOIH Ia hinh binh hanh.

d) Khi duong kinh CD quay xung quanh diém O thi I di dong trén duong nao?

Bai tap 15: Cho tam gidc ABC ni tiép trong duong tron tim O. Goi D 1a 1 diém trén
cung nhé BC. Ké DE; DF; DG lan luot vudng géc véi cac canh AB; BC: AC. Goi H 1a
hinh chiéu cua D 1én tiép tuyén Ax cuaa (O).

a) Chung minh: Ta giac AHED ni tiép.

b) Goi giao diém cua AH véi HB va vai (0) 1a P va Q; ED cit (O) tai M. Chitng minh:
HA.DP = PA.DE.

c) Ching minh: QM = AB.
d) Chuang minh: DE.DG = DF.DH.
e) Chung minh: E; F; G thang hang. (dudng thang Sim son)

Bai tap 16: Cho tam gidc ABC c6 A =900 ; AB < AC. Goi I 14 trung diém BC. Qua | ké
IKvudng goc BC (K nam trén BC). Trén tia doi cua tia AC lay diém M sao cho MA =
AK.

a) Chung minh: Ta giac ABIK ndi tiép dugc trong duong tron (O).
b) Chitng minh: BMC = 2ACB.

¢) Chuang to rang: BC 2 = 2AC.KC.

d) Kéo dai Al cat duong thang BM tai N. Ching minh AC = BN.
e) Chung minh: T giac NMIC noi tiép.

Bai tap 17: Cho (O) dudng kinh AB ¢ dinh. Biém C di dong trén nira dudng tron. Tia
phan gi4c cua goc ACB cat (O) tai M. Goi H; K 1a hinh chiéu cia M 1én AC va AB.

a) Ching minh: Ta giac MOBK noi tiép.
b) Chitng minh: T gidc CKMH la hinh vudng.
¢) Chirng minh: Ba diém H; O; K thang hang.

d) Goi giao diém HK va CM 1a I. Khi C di dong trén nira duong tron thi | chay trén
duong nao?

Bai tap 18: Cho hinh chit nhat ABCD c6 chiéu dai AB = 2a, chiéu rong BC = a. Ké tia
phén giac caa goc ACD . Tur A ha AH vuéng goc véi duong phén giac ndi trén.



a) Chiang minh: T giac AHDC noi tiép trong duong tron (O). Khi dé xac dinh tam va
ban kinh cua duong tron theo a.

b) Ké HB cit AD tai | va cit AC tai M; HC cat DB tai N.
Chtng to ring: HB = HC va AB.AC = BH.BI.
¢) Chtrng to MN song song véi tiép tuyén tai H caa (O)

d) Tir D ké duong thang song song voi BH; duong nay ciat HC ¢ K va cat (0) ¢ J. Chang
minh: Tt giac HOKD noi tiép.

Bai tap 19: Cho nura duong tron (O) duong kinh AB, ban kinh OC 1 AB. Goi M la 1
diém trén cung BC. Ké dudng cao CH cua tam giac ACM.

a) Chung minh: Ta gidc AOHC noi tiép.
b) Chirng to tam gidc CHM vuéng can va OH la phan giac caa géc COM.

¢) Goi giao diém caa OH véi BC la 1. Ml cit (O) tai D. Chang minh rang: Tt giac
CDBM la hinh thang can.

d) Ké BM cat OH tai N. Chang minh: [IBNI —~ [JAMC. Tir d6 suy ra: BN.MC = IN.MA.

Bai tap 20: Cho tam gidc ABC déu nai tiép trong (O; R). Trén canh AB va AC lay hai
diém M; N sao cho BM = AN.

a) Chung to rang: tam giac OMN can.
b) Chirtng minh: Tu giac OMAN ndi tiép.
c) Kéo dai BO cit AC tai D va cit (O) ¢ E. Chttng minh: BC2 + DC?2= 3R? .

d) Puong thang CE va AB cat nhau ¢ F. Tiép tuyén tai A caa (O) cat FC tai I; AO kéo
dai cat BC tai J. Chtrng minh: BI di qua trung diém cta AJ.

Bai tap 21: Cho tam giac ABC, (A = 90°) noi tiép trong duong tron (O). Goi M la trung
diém canh AC. Puong tron (I) dudng kinh MC cat canh BC & N va cat (O) tai D.

a) Ching minh: Ta giac ABNM nai tiép va CN.AB = AC.MN.
b) Chiing t6 rang: B, M, D thang hang va OM Ia tiép tuyén cua (1).
¢) Tia 10 cit duong thang AB tai E. Ching minh: T giac BMOE 1 hinh binh hanh.

Bai tap 22: Cho hinh vudng ABCD c6 canh bang a. Goi I 1a diém bt ky trén duong chéo
AC. Qua | ké cac dudng thing song song véi AB; BC. Cac duong nay cat AB; BC; CD;
DA lan luot & P; Q; N; M.

a) Chang minh: Ta giac INCQ la hinh vuéng.
b) Chting t6 ring: NQ // DB.

c) Kéo dai Bl cit MN tai E; MP cat AC tai F. Chang minh: T giac MFIN noi tiép dugc
trong duong tron. Xac dinh tam cia duong tron do.



d) Chuang to ta giac MPQN nai tiép. Tinh dién tich caa nd theo a.
e) Chuang minh: Ta giac MFIE noi tiép.

Bai tap 23: Cho hinh vudng ABCD. Goi N 1a trung diém DC; Ké BN cit AC tai F. V&
duong tron (0) duong kinh BN. (O) cit AC tai E. Kéo dai BE cit AD & M; MN cit (O)
tai l.

a) Chung minh: Ta gidc MDNE noi tiép.

b) Chirng to rang: Tam giac BEN vudng can.

¢) Chirng minh: MF di qua truc tdm H cua tam gidc BMN.
d) Ching minh: Bl = BC va tam giac IEF vuéng.

e) Chting minh: Tam gidc FIE la tam gi&c vuéng.

Bai tap 24: Cho tam giac ABC c6 3 goc nhon(AB < AC). V& duong cao AH. Tur H ké
HK; HM lan lugt vudng goc véi AB; AC. Goi J 1a giao diém cia AH va MK.

a) Chung minh: Ta giac AMHK noi tiép.
b) Chung minh: JA.JH = JK.JM

c) Tur C ké tia Cx vudng goc AC va Cx cat AH kéo dai ¢ D. V& HI vudng goc DB va HN
vudng géc DC. Chang minh rang: HKM = HCN.

d) Chitng minh: M; N; I; K cing nam trén mot duong tron.

Bai tap 25: Cho tam gidc ABC (A = 90°). Pudng cao AH. Puong tron tam H, ban kinh
HA cat duong thang AB tai D va cat AC tai E; Trung tuyén AM cua [JABC cat DE tai I.

a) Ching minh: D; H; E thang hang.

b) Chirtng minh: Tu gidc BDCE nai tiép. Xac dinh tam O cua duong tron nay.
c) Chirng minh: AM vuéng goc DE.

d) Chirng minh: T gidc AHOM Ia hinh binh hanh.

Bai tap 26: Cho tam gidc ABC c6 2 goc nhon. Puong cao AH. Goi K 13 diém d6i xting
cua H qua AB; I 1a diém ddi xang cia H qua AC. Goi E; F 1a giao diém cua Kl voi AB
va AC.

a) Ching minh: T giac AICH nai tiép.

b) Chtng minh: Al = AK.

¢) Ching minh: Cac diém A; E; H; C; | cling nam trén mot dudng tron.
d) Ching minh: CE; BF la cac duong cao cua tam giac ABC.

e) Chung to giao diém 3 dudng phan gi4c cua tam giac HFE chinh Ia truc tdm cua tam
giac ABC.



Bai tap 27: Cho tam giac ABC, (AB = AC) noi tiép trong (O). Goi M la mot diém bat ky
trén cung nho AC. Trén tia BM ldy MK = MC va trén tia BA liy AD = AC.

a) Chirng minh: BAC = 2BKC.

b) Chttng minh: T gidc BCKD noi tiép. Xac dinh tdm cua duong tron nay.
¢) Goi giao diém caa DC véi (0) la 1. Chang minh: B; O; | thang hang.

d) Chang minh: DI = BI.

Bai tap 28: Cho tir gidc ABCD nai tiép trong(O). Goi I 1a diém chinh giita cung AB
(cung AB khéng chira diém C; D). IC va ID cat AB & M; N.

a) Chung minh: D; M; N; C cliing nam trén mot dudng tron.

b) Chung minh: NA.NB = NI.NC.

c) Kéo dai DI cat duong thang BC & F; duong thang IC cat duong thing AD 6 E.
Chtrng minh: EF // AB.

d) Chang minh: 1A% = IM.1D

Bai tap 29: Cho hinh vudng ABCD, trén cah BC la dé E. Dung tia Ax vudng goc AE, Ax
cit canh CD kéo dai tai F. Ké trung tuyén Al cua [JAEF. Kéo dai Alcit CD tai K. Qua E
dung dudng thang song song véi AB, cat Al tai G.

a) Chung minh: Ta giac AECF ndi tiép.

b) Chirng minh: AF? = KF.CF.

¢) Chang minh: Tu giac EGFK la hinh thoi.

d) Chang minh régg: Khi E di dong trén BC thi EK = BE + DK va chu vi tam gidc CKE
0 gié tri khéng doi.

e) Goi giao diém cua EF voi AD 1a J. Chang minh: GJ vudng goc JK.

Bai tap 30: Cho tam giac ABC. Goi H la tryc tdm cua tam giac. Dyng hinh binh hanh
BHCD. Goi | 1a giao diém cua HD va BC.

a) Chung minh: Ta giac ABDC nai tiép trong dudng tron tam O, néu cach dung (O).
b) So sanh BAH va OAC.

¢) Ké CH cat OD tai E. Chitng minh: AB.AE = AH.AC.

d) Goi giao diém cua Al va OH 13 G. Chtng minh: G 1a trong tdm cua tam giac ABC.

Bai tap 31: Cho duong tron (O) va AB 90 [ . C la mot dé tuy y trén cung 16n AB. Céc
duong cao

Al; BK; CJ ciia [JABC cat nhau ¢ H. Ké BK cit (0) & N; AH cat (O) tai M. BM va AN
gap nhau ¢

D.



a) Chung minh: B; K; C; J cing nam trén mot duong tron.
b) Chirng minh: BI.KC = HI.KB.

c) Chirng minh: MN la duong kinh ctaa duong tron (O).

d) Chang minh: Tu giac ACBD la hinh binh hanh.

e) Ching minh: OC // DH.

Bai tap 32: Cho hinh vudng ABCD. Goi N 1a mot dé bat ky trén CD sao cho CN < ND;
V& duong tron tim O dudng kinh BN. Puong tron (O) cat AC tai F; BF cat AD tai M;
BN cit AC tai E.

a) Chang minh: tam giac BFN vuéng can.
b) Chirtng minh: MEBA noi tiép.

¢) Goi giao diém cua ME va NF 1a Q. Ké MN cit (O) & P. Chitng minh: B; Q; P thang
hang.

d) Chang to: ME // PC va BP = BC.
e) Chaing minh: tam giac FPE la tam giac vudng.

Bai tap 33: Trén duong tron tdm O lan luot 1dy bén dé A; B; C; D sao cho AB = DB.AB
va CD cét nhau oc E. Ké BC cit tiép tuyén tai A cua dudng tron (O) ¢ Q; DB cit AC tai
K.

a) Chang minh: CB la phan giac cia goc ACE .
b) Chttng minh: T gidc AQEC noi tiép.

c) Chuang minh: KA.KC = KB.KD.

d) Chang minh: QE // AD.

Bai tap 34: Cho (O) va tiép tuyén Ax. Trén Ax lay hai dé B va C sao cho AB = BC. K¢
cat tuyén BEF véi duong tron. Ké CE va CF ciat (O) lan luot & M va N. Dyng hinh binh
hanh AECD.

a) Ching minh: D nam trén dudng thag BF.
b) Chitng minh: Tu giac ADCF noi tiép.

c¢) Chirng minh: CF.CN = CE.CM.

d) Ching minh: MN // AC.

e) Goi giao diém ctua AF v6i MN 14 I. Chiang minh rang: DF di qua trung diém cua
NI.

Bai tap 35: Cho (O; R) va duong kinh AB; CD vudng gdc véi nhau. Goi M 1a mot diém
trén cung nho CB.

a) Chting minh: Tw giac ACBD la hinh vudng.



b) Ké AM cit CD; CB lan luot & P va I. Goi J 1a giao diém cua DM va AB.
Chang minh: IB.1C = IA.IM.

¢) Chuang to rang: 13 // PD va 1J 1a phan gi4c cua goc CIM .

d) Tinh dién tich tam giac AID theo R.

Bai tap 36: Cho (O; R). Mét cét tuyén xy cit (O) ¢ E va F. Trén xy liy diém A nam
ngoai doan EF. V& 2 tiép tuyén AB va AC véi (O). Goi H 14 trung dé EF.

a) Chirng to 5 diém: A; B; C: O; H clng nam trén mot dudng tron.

b) Buong thiang BC cit OA & | va cat duong thang OH ¢ K. Chang minh: OI.OA =
OH.OK = R?.

¢) Khi A di dong trén xy thi I di dong trén duong nao?
d) Chirng minh: KE va KF 12 hai tiép tuyén cua (O).

Bai tap 37: Cho [JABC (A =900 ); AB = 15; AC =20 (cung don vi do d¢ dai). Dung
duong tron tdm O duong kinh AB va duong tron (O”) duong kinh AC. Hai duong tron
(0) va (O’) cat nhau tai diém thu hai D.

a) Chung to D nam trén BC.

b) Goi M 1a dé chinh gitra cung nho DC. AM cét DC ¢ E va cét (O) ¢ N.
Chtrng minh: DE.AC = AE.MC

¢) Chung minh: AN = NE va O; N; O’ thang hang.

d) Goi I 1a trung d& MN. Chung minh: 010" = 90°.

e) Tinh dién tich tam giac AMC.

Bai tap 38: Cho tam giac ABC déu, ¢d canh bang a. Goi D 1a giao diém hai duong phan
gi4c goc A va goc B cua tam giac ABC. Tir D dyng tia Dx vubng goc DB. Trén Dx lay
diém E sao cho ED = DB (D va E nam hai phia cua duong thang AB). Tir E ké EF vudng
BC. Goi O la trung diém cua EB.

a) Ching minh: T giac AEBC va EDFB noi tiép. Xéac dinh tim va ban kinh cua cac
duong tron ngoai tiép cac tu giac trén theo a.

b) Kéo dai FE vé phia F, cit (D) tai M. Ké EC cat (O) & N. Chang minh: T giac EBMC
la thang cén. Tinh dién tich.

c) Ching minh: EC la phéan gic cua géc DAC.
d) Chirng minh: FD la duong trung tryc cia MB.
e) Chung to A; D; N thang hang.

f) Tinh dién tich phan mat tring duoc tao bai cung nho EB cua hai duong tron.



Bai tap 39: Cho hinh vudng ABCD, E la mét diém thudc canh BC. Qua B ké duong
thang vudng géc véi DE, dudng ndy cit cac dudng thang DE va DC theo thi tu ¢ H va
K.

a) Chung minh: Ta giac BHCD nai tiép.

b) Tinh géc CHK .

¢) Chirng minh: KC.KD = KH.KB.

d) Khi E di dong trén BC thi H di dong trén duong nao?

Bai tap 40: Cho duong tron (O;R) dudng kinh AB. Goi C 1a diém bat ky thudc duong
tron d6 (C khac A va B). Hai diém M, N lan luot 1 diém chinh giira cua cac cung nho
AC va BC. Céac duong thang BN va AC cat nhau tai |, cac day cung AN va BC cit nhau
o P.

a) Chung minh: Ta giac ICPN ndi tiép. Xac dinh tam K caa duong tron ngoai tiép tu giac
do.
b) Chirng minh: KN Ia tiép tuyén cua duong tron (O; R).

¢) Chang minh riang khi C di dong trén duong tron (O; R) thi dudng thang MN luén tiép
xdc véi mot duong tron cb dinh.

Bai tap 41: Cho duong tron (O; R) ¢6 duong kinh AB. Trén duong tron (O; R) lay diém
M sao cho MAB = 60°. V& dudng tron (B; BM) cat duong tron (O; R) tai diém thi hai 1a
N.

a) Chung minh AM va AN la céc tiép tuyén cia duong tron (B; BM).

b) Ké cac duong kinh MI ctaa duong tron (O; R) va MJ caa duong tron (B; BM). Chung
minh N, 1 va J thang hang va JI.JN = 6R2.

¢) Tinh phan dién tich cuaa hinh tron (B; BM) nam bén ngoai duong tron (O; R) theo R.

Bai tap 42: Cho ba diém A, B, C nam trén dudng thang xy theo thir ty d6. V& dudng tron
(0) di qua B va C. Tir A v& hai tiép tuyén AM va AN. Goi E va F lan luot 12 trung diém
cua BC va MN.

a) Chung minh AM 2 =AN 2 = AB. AC
b) Puong thang ME cit dudng tron (O) tai 1. Ching minh IN // AB

¢) Chang minh rang tam duong tron ngoai tiép tam giac OEF nam trén mot duong thang
cb dinh khi duong tron (O) thay doi.

Bai tap 43: Cho nira dudng tron dudng kinh AB = 2R va day MN c6 d6 dai bang béan
kinh (M thudc cung AN). Céc tia AM va BN cat nhau ¢ |. Cac day AN va BM cit nhau ¢
K.

a) Tinh MIN va AKB.
b) Tim quy¥ tich diém | va qu¥ tich diém K khi day MN thay d6i vi tri .



¢) Chirng minh | la tryc tdm cuaa tam giac KAB .
d) AB va IK cat nhau tai H . Chitng minh HA.HB = HI.HK .

e) Vi vi tri ndo caa day MN thi tam gi4c 1AB cd dién tich 16n nhat? Tinh gia tri dién
tich I6n nhat do theo R.

Bai tap 44: Cho nia dudng tron duong kinh AB = 2R. Tir A va B ké hai tiép tuyén Ax,
By. Qua diém M thudc nira dudng tron ké tiép tuyén thir ba cat cac tiép tuyén Ax , By lan
lwot & C va D. Cac duong thang AD va BC ciét nhau tai N.

a) Ching minh AC + BD = CD.
b) Chang minh: COD = 90°.

c) Ching minh: AC.BD = ﬁ.
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d) Chirng minh: OC // BM

e) Chuang minh: AB la tiép tuyén ciia dudng tron duong kinh CD.

f) Chitng minh: MN vudng goc AB.

g) Xéc dinh vi tri cia M dé chu vi tt giac ACDB dat gia tri nho nhét

Bai tap 45: Cho duong tron (O; R), tir mot diém A trén (O) ké tiép tuyén d véi (O). Trén
duong thang d lay diém M bat ki (M khac A) ké cat tuyén MNP va goi K 1a trung diém
cua NP. Ké tiép tuyén MB (B la tiép diém). Ké AC vudng géc MB, BD vudng goc MA.
Goi H 1a giao diém cia AC va BD, | la giao diém caa OM va AB.

a) Chung minh: Ta gidc AMBO noi tiép.

b) Ching minh: Nam diém O, K, A, M, B cing nam trén mot duong tron .
¢) Chitng minh: OL.LOM =R?; Ol. IM = A2,

d) Ching minh: Ta gidc OAHB la hinh thoi.

e) Chtng minh: Ba diém O, H, M thang hang.

f) Tim quy tich caa diém H khi M di chuyén trén duong thang d

Bai tap 46: Cho nua dudng tron duong kinh AB = 2R. Tir A va B ké hai tiép tuyén Ax,
By. Qua diém M thudc nira duong tron ké tiép tuyén thir ba cat cac tiép tuyén Ax , By lan
luot & C va D. Cac duong thang AD va BC cét nhau tai N.

a) Chang minh: AC + BD = CD.
b) Chitng minh: COD = 90°.

c) Chirng minh: AC. BD = AB®
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d) Chang minh: OC // BM



e) Chung minh AB Ia tiép tuyén cua duong tron dudng kinh CD.
e) Chang minh: MN vudng goc AB.
f) Xac dinh vi trf cia M dé chu vi tr gidc ACDB dat gia tri nho nhat.

Bai tap 47: Cho duong tron (O; R), tir mot diém A trén (O) ke tiép tuyén d vai (O). Trén
duong thang d lay diém M bat ki (M khac A) ké cat tuyén MNP. Goi K 1 trung diém cua
NP, ké tiép tuyén MB (B la tiép diém). Ké AC vudng géc MB, BD vudng goc MA. Goi
H 1a giao diém cua AC va BD, I 1a giao diém ciia OM va AB.

a) Chung minh tir giac AMBO noi tiép.

b) Chtrng minh nim diém O, K, A, M, B cting nam trén mot duong tron .
¢) Chiing minh: OL.LOM = R?; Ol. IM = |AZ .

d) Chirng minh OAHB Ia hinh thoi.

f) Tim quy¥ tich caa diém H khi M di chuyén trén duong thang d.

Bai tap 48: Cho duong tron (O; R) duong kinh AB. Ké tiép tuyén Ax va ly trén tiép
tuyén d6 mot diém P sao cho AP > R. Tur P ké tiép tuyén tiép xtc véi (O) tai M.

a) Chung minh rang te giac APMO noi tiép duoc mot duong tron.
b) Chirng minh BM // OP.

¢) Puong thang vudng goc véi AB & O cat tia BM tai N. Chuang minh ta giac OBNP a
hinh binh hanh.

d) Biét AN cat OP tai K, PM cat ON tai I; PN va OM kéo dai cat nhau tai J. Chttng minh
l, J, K thang hang.

Bai tap 49: Cho duong tron (O) ban kinh R ¢6 hai duong kinh AB va CD vuéng goc véi
nhau. Trén doan thang AB lay diém M (M khac O). CM cit (O) tai N. Puong thang
vudng goc voi AB tai M cit tiép tuyén tai N ciia duong tron ¢ P. Chirng minh :

a) Tu gidc OMNP nai tiép.

b) T gidc CMPO la hinh binh hanh.

¢) CM. CN khdng phu thugc vao vi tri caa diém M.

d) Khi M di chuyén trén doan thang AB thi P chay trén doan thang c¢é dinh nao.

Bai tap 50: Cho [JABC vudng ¢ A.va mét diém D nam giita A va B. Pudng tron duong
kinh BD cat BC tai E. Cac duong thang CD, AE lan luot cit duong tron tai F, G,

a) Chting minh: tam giac ABC - tam giac EBD.

b) Chang minh: Tu giac ADEC va AFBC nai tiép .

c) Chirng minh: AC // FG.

d) Chtng minh: Cac duong thang AC, DE, FB dong quy.



Bai tap 51: Cho duong tron (O) dudng kinh AB. Trén doan thang OB ldy diém H bat ki
(H khéng trung O, B); trén duong thang vudng goc vai OB tai H, ldy mot diém M &
ngoai dudng tron; MA va MB thtr ty cit duong tron (O) tai C va D. Goi I 1a giao diém
cua AD va BC.

a) Chung minh MCID 14 t&r giac ndi tiép .

b) Chtrng minh cac duong thang AD, BC, MH d6ng quy tai I.

¢) Goi K 1a tim dudng tron ngoai tiép tir gidc MCID. Chirng minh KCOH 14 ti giac noi
tiép

Bai tap 52: Cho hinh vudng ABCD. L4y B lam tam, ban kinh AB, v& 1/4 dudng tron phia
trong hinh vudng. Ly AB lam duong kinh, v& 1/2 duong tron phia trong hinh vudng.

Goi P 1a diém tuy y trén cung AC (khdng triing véi A va C). H va K lan luot 13 hinh
chiéu cua P trén AB va AD, PA va PB cit nira dudng tron lan luot ¢ 1 va M.

a) Chtng minh I 13 trung diém cta AP.

b) Chtrng minh PH, BI, AM ddng qui.

c) Ching minh PM = PK = AH

d) Ching minh ta giac APMH la hinh thang cén.

e) Tim vi tri diém P trén cung AC dé tam giac APB la déu.

Bai tap 53: Cho duong tron (O) va mot day AB. Goi M la diém chinh gitra cua cung nho
AB. V& duong kinh MN Cat AB tai |. Goi D 1a mot diém thudc day AB. Tia MD cit
duong tron (O) tai C.

a) Chung minh rang tr giac CDIN noi tiép duoc
b) Chang minh rang tich MC. MD ¢4 gia tri khong d6i khi D di dong trén day AB.
c) Goi O' 12 tdm cua duong tron ngoai tiép tam giac ACD. Chitng minh rang:

WaB =",

d) Chitng minh rang ba diém A, O', N thang hang va MA 1a tiép tuyén cta duong tron
ngoai tiép tam giac ACD.

Bai tap 54: Cho tam giac vudng can ABC (A = 909), trung diém | cua canh BC. Xét mot
diém D trén tia AC. V& duong tron (O) tiép xUc véi cac canh AB, BD, DA tai cac diém
tuong ung M, N, P.

a) Chung minh rang 5 diém B, M, O, I, N nam trén mot duong tron.
b) Chttng minh rang ba diém N, I, P thang hang.

c) Goi giao diém cuaa tia BO véi MN, NP lan luot 1a H, K. Tam giac HNK la tam giéc gi,
tai sao?

d) Tim tap hop diém K khi diém D thay dbi vi tri trén tia AC.



Bai tap 55: Cho hai duong tron (O) va (O') cit nhau tai hai diém A va B. Buong thang
AO cit dudng tron (0) va (O') lan luot tai C va C'. Puong thang AO' ¢t duong tron (O)
va (O') lan luot tai Dva D',

a) Chung minh C, B, D' thang hang

b) Chitng minh ti giac ODC'O' ndi tiép

¢) buong thang CD va dudng thang D'C' cit nhau tai M. Chirng minh ttr giac MCBC' noi
tiép.

Bai tap 56: Tir mot diém C & ngoai dudng tron ( O) ké céat tuyén CBA. Goi 1J 1a dudng
kinh vudng gdc véi AB. Cac dudng thing Cl, CJ theo thir tw cit duong tron (O) tai M, N.
a) Chung minh rang IN, JM va AB d6ng quy tai mot diém D.

b) Chirtng minh rang céc tiép tuyén cia duong tron (O) tai M, N di qua trung diém E cua
CD.

Bai tap 57: Cho hai duong tron ( O; R) va (O"; R') tiép xdc ngoai tai A (R >R'"). Buong
ndi tam 00" cat duong tron (O) va (O') theo thi ty tai B va C ( B va C khac A). EF 1a
day cung cua duong tron (O) vudng goc véi BC tai trung diém | cia BC, EC cit duong
tron (O") tai D.

a) Tu giac BEFC la hinh gi?

b) Chirng minh ba diém A, D, F thang hang.

c) CF cat duong tron (O”) tai G. Ching minh ba duong EG, DF va CI dong quy.
d) Chang minh ID tiép xdc véi dudng tron (O”).

Bai tap 58: Cho duong tron (O) va (O”) tiép xUc ngoai tai C. AC va BC 1a duong kinh
cua (O) va (0”), DE la tiép tuyén chung ngoai (D I (O), E I (O)). AD cit BE tai M.

a) Tam giac MAB la tam giac gi?
b) Chtrtng minh: MC 1a tiép tuyén chung caa (O) va (O”).
c) Ké Ex, By vudng gdc véi AE, AB. Ex cit By tai N. Chung minh: D, N, C thang hang.

d) V& cuing phia cua nira mat phang bo AB, vé& nira dudng tron duong kinh AB va 0O’.
Puong thang qua C cét hai nira duong ton trén tai 1, K. Chiang minh Ol // AK.

Bai tap 59: Cho duong tron (O ; R). Pudng thang d cét (O) tai A, B. C thudc d & ngoai
(O). T

diém chinh giita P ctia cung Ion AB ké dudng kinh PQ cat AB tai D. CP cat (O) tai diém
tha hai I, AB cit 1Q tai K.

a) Chung minh tir giac PDKI nai tiép.
b) Chirng minh: CI.CP = CK.CD.

c) Chang minh IC Ia phén gidc ngoai cua tam giac AlB.



d) A, B, C ¢ dinh, (O) thay doi nhung van ludn qua A, B. Ching minh rang IQ ludn di
qua diém cé dinh.

Bai tap 60: Cho tam giac déu ABC nai tiép (O ; R). M di dong trén AB. N di dong trén
tia d6i cua tia CA sao cho BM = CN.

a) Buong tron ngoai tiép tam giac AMN cét (O) tai A va D. Chang minh riang D ¢ dinh.
b) Tinh géc MDN.

¢) MN cit BC tai K. Chang minh DK vuéng géc véi MN.

d) Bat AM = x. Tinh x dé dién tich tam giac AMN Ia 16n nhit.

Bai tap 61: Cho (O; R). Biém M c¢é dinh & ngoai (O). Cat tuyén qua M cit (O) tai A va
B. Tiép tuyén cua (O) tai A va B cat nhau tai C.

a) Chung minh tir gidc OACB nai tiép duong tron tam K.

b) Chirtng minh: (K) qua hai diém cé dinh 12 O va H khi cat tuyén quay quanh M.
¢) CH cét AB tai N, I 14 trung didm AB. Ching minh: MA.MB = MI.MN.

d) Chang minh: IM.IN = IA.

Bai tap 62: Cho nira dudng tron dudng kinh AB tdm O. C 1a diém chinh giira cung AB.
M di d6ng trén cung nho AC. Lay N thuoc BM sao cho AM = BN.

a) So sanh tam giac AMC va tam giac BCN.
b) Tam gidc CMN la tam giac gi?
c) Ké day AE // MC. Chang minh ti gidc BECN Ia hinh binh hanh.

d) Puong thang d di qua N va vudng goc voi BM. Chirng minh d ludn di qua diém ¢
dinh.

Bai tap 63: Cho duong tron (O ; R), dudng thiang d cit (O) tai hai diém C va D. Diém M
tuy y trén d, ké tiép tuyén MA, MB. I 1a trung diém cua CD.

a) Chtng minh 5 diém M, A, |, O, B cling thuéc mot duong tron.
b) Goi H la tryc tdm cta [IMAB, t giac OAHB la hinh gi?
¢) Khi M di dong trén d. Chiing minh rang AB luén qua diém cé dinh.

d) Puong thang qua C vudng gdc véi OA cat AB, AD lan luot tai E va K. Chang minh:
EC = EK.

Bai tap 64: Cho tam giac ABC can (AB = AC) ndi tiép trong duong tron (O) va M 1a
diém di dong trén duong tron d6. Goi D 1a hinh chiéu cta B trén AM va P 1a giao diém
cua BD véi CM.

a) Chtng minh tam giac BPM cén.

b) Tim quy tich caa diém D khi M di chuyén trén duong tron (O).



Bai tap 65: Buong tron (O ; R) cit mot duong thang d tai hai diém A, B. T mot diém M
trén d va ¢ ngoai duong tron (O) ké cac tiép tuyén MP, MQ.

a) Chung minh rang: QMO = QPO va dudng tron ngoai tiép tam giac MPQ di qua hai
diém c6 dinh khi M di dong trén d.

b) Xac dinh vi trf caa M dé MQOP Ia hinh vudng?
¢) Tim quy tich tAm cac dudng tron noi tiép tam giac MPQ khi M di dong trén d.

Bai tap 66: Hai duong tron tim O va tam | cat nhau tai hai diém A va B. Puong thang d
di qua A cit cac duong tron (O) va (1) lan luot tai P, Q. Goi C 1a giao diém cua hai
duong thang PO va Ql.

a) Chirng minh rang céc ta giac BCQP, OBCI noi tiép.

b) Goi E, F lan luot 1a trung diém cua AP, AQ, K 1a trung diém cia EF. Khi duong thang
d quay quanh A thi K chuyén dong trén dudng nao?

¢) Tim vi tri cua d dé tam gidc PQB c6 chu vi 16n nhit.

Bai tap 67: Cho hinh hop chit nhat ABCDA’B’C’D’. Biét AB =4 cm; AC =5 cm va
A’C =13 cm. Tinh thé tich va dién tich xung quanh cua hinh hop chit nhat dé.

Bai tap 68: Cho hinh lap phuong ABCDA’B’C’D’ ¢6 dién tich mit chéo ACC’A’ bang
25 2 cm?. Tinh thé tich va dién tich toan phan caa hinh lap phuong do.

Bai tap 69: Cho hinh hop chit nhat ABCDA’B’C’D’. Biét AB =15 cm, AC’ =20 cm va
A’AC' = 60°. Tinh thé tich va dién tich toan phan cua hinh hop chit nhat do.

Bai tap 70: Cho lang tru dung tam giac déu ABCA’B’C’. Tinh dién tich xung quanh va
thé tich cua nd biét canh day dai 6 cm va goc AA’B bang 30°.

Bai tap 71: Cho tam gi4c ABC déu canh a. Puong thang d vudng goc véi mat phang
(ABC) tai trong tam G cua tam gidc ABC. Trén duong thang d lay mot diém S. Néi SA,
SB, SC.

a) Ching minh rang: SA = SB = SC.

b) Tinh dién tich toan phan va thé tich cta hinh chép S.ABC, cho biét SG = 2a.

Bai tap 72: Cho hinh chop tir gidc ddu S.ABCD ¢6 canh dy 14 a va dudng cao la 22,
a) Chung minh cac mit bén caa hinh chop 1a cac tam giac déu.

b) Tinh thé tich va dién tich xung quanh cua hinh chop.

Bai tap 73: Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh day va canh bén déu bang a.
a) Tinh dién tich toan phan cua hinh chop.

b) Tinh thé tich cia hinh chep. 1N- S Pham Ngoc¢ Twéng
Facebook: www.facebook.com/2222hn



Bai tap 74: Cho hinh chop tir gidc déu S.ABCD cd chiéu cao 15cm va thé tich 1a 1280
cmd.

a) Tinh d6 dai canh day.
b) Tinh dién tich xung quanh cua hinh chop

Bai tap 75: Mot hinh chop cut dién tich day nho 1a 75cm 2 , dién tich day 16n gap 4 lan
dién tich ddy nho va chiéu cao la 6 cm. Tinh thé tich cua hinh chép cut d6

Bai tap 76: Cho hinh chdp tir giac S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh a, SA = a
va SA vudng goc voi mit phang day (ABCD).

a) Tinh thé tich hinh chop.
b) Chtrtng minh rang bn mat bén 1a nhitng tam giac vuéng.
¢) Tinh dién tich xung quanh cuaa hinh chép.

Bai tap 77: Mot hinh tru c6 duong cao bang dudng kinh day. Biét thé tich hinh tru 13
128rcmd, tinh dién tich xung quanh cua no.

Bai tap 78: Mot hinh nén c6 ban kinh day bang 5 cm va dién tich xung quanh bang
65mcm?. Tinh thé tich ctia hinh nén do.

Bai tap 79: Cho hinh nén cut, ban kinh day 16n bang 8 cm, duong cao bang 12cm va
duong sinh bang 13 cm.

a) Tinh ban kinh day nho.
b) Tinh dién tich xung quanh va thé tich caa hinh nén cut dé.

Bai tap 80: Mot hinh cau cd dién tich bé mat 12 36w cm? Tinh thé tich caa hinh cau do.



